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VERSAO 1

Nos termos da lei em vigor, as provas de avaliagdo externa sdo obras protegidas pelo Cédigo do Direito de Autor e dos
Direitos Conexos. A sua divulgacdo nao suprime os direitos previstos na lei. Assim, € proibida a utilizacdo destas provas,
além do determinado na lei ou do permitido pelo IAVE, |.P., sendo expressamente vedada a sua exploragdo comercial.
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Indique de forma legivel a versao da prova.

Utilize apenas caneta ou esferografica de tinta azul ou preta.

E permitido o uso de régua, compasso, esquadro, transferidor e calculadora gréafica.
N&o é permitido o uso de corretor. Risque aquilo que pretende que n&o seja classificado.
Para cada resposta, identifique o grupo e o item.

Apresente as suas respostas de forma legivel.

Apresente apenas uma resposta para cada item.

A prova inclui um formulario.

As cotagdes dos itens encontram-se no final do enunciado da prova.
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Formulario

Geometria

Comprimento de um arco de circunferéncia:
ar (@ — amplitude, em radianos, do dngulo ao centro; r — raio)
Area de um poligono regular: Semiperimetro X Apotema

Area de um sector circular:

2
afTr (@ — amplitude, em radianos, do angulo ao centro; r — raio)

Area lateral de um cone: 7rg(r— raio da base; g — geratriz)

Area de uma superficie esférica: 477* (r — raio)

Volume de uma piramide: % x Area da base x Altura
Volume de um cone: % X Area da base x Altura

Volume de uma esfera: %711‘3 (r — raio)

Progressodes
Soma dos # primeiros termos de uma progressao (un):

U+ u,

D) Xn

Progressiao aritmética:

1—7"
1—r

Progressao geométrica: u; X

Trigonometria
sen (a+ b) = sena cosb+ senb cosa

cos(a+ b)= cosa cosb—sena senb

tga + tgb
tgla+tb)= lftga ZCD;gb

Complexos
(ocis@) = p"cis(n0)
"Jocisf = ”/Ecis(%) (ke{0,...,.n—1} e neN)

Probabilidades

H=Dixg+ o+ PpXy
0=y pi(x— P+ oo+ Py, — 1)

Se X é N(u, 0), entdo:
Plu—o<X<pu+o)=0,6827
P(y—20<X<pu+20)=0,9545
P(u—30<X<u+30)= 09973

Regras de derivagao

(u+vy=u+v
uvY=uv+uv

(g)’z wv—uy
1% v2
W =nu""'u (neR)

(senu) = u' cosu

(cosu) =—u" senu
’
(tgu) = —
cosu
(eu)’: u et

(@) =u a*Ina (a€R\{1})

U
(Inu) = p

(log,u) = ulfﬁ (aeR*\{1})

Limites notaveis

lim(l + %)n =e (neN)

senx _ 1

lim 10X _ o
X—+o00 X

lim € = eR
Jm S =+o (pER)
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GRUPO1

Na resposta aos itens deste grupo, selecione a opc¢éao correta. Escreva, na folha de respostas, o niumero do
item e a letra que identifica a opgao escolhida.

1. Seja Q, conjunto finito, o espago de resultados associado a uma certa experiéncia aleatoria.

Sejam A e B dois acontecimentos (A C Q e B C Q).

Sabe-se que:
e P(A4)=0,2
e P(B)=0,3

« P(ANB)=06
Qual é o valor de P<A|B> ?

A + ®) © 3 © >

2. O Carlos joga basquetebol na equipa da sua escola.
Admita que, em cada lance livre, a probabilidade de o Carlos encestar é 0,4

Num treino, o Carlos vai executar uma série de cinco lances livres.

Qual é a probabilidade de o Carlos encestar exatamente quatro vezes?

(A) 0,01536 (B) 0,05184 (C) 0,0768 (D) 0,2592

3. Paracertos valoresde @ ede b (a>1e b>1), tem-se log,(ab3)=5

Qual é, para esses valores de a ede b, ovalorde log, a?

@) 3 (B) > © 3 ® 1
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4. Considere a fungdo f, de dominio R*, definida por f(x)=Inx

Considere a sucesséo de termo geral u, = in
e
Qual é o valor de lim f'(u,) ?
(A) —oo (B) 0 (C) e (D) +oo

5. Na Figura 1, esta representada uma circunferéncia de centro no ponto O e raio 1

Sabe-se que: B
e os diametros [AC] e [BD] sao perpendiculares;

e oponto P pertence ao arco AB

P
e [PQ] é um diametro da circunferéncia; o
a
e oponto R pertencea [OD] eétalque [OR] é C\ / 4
paraleloa [AC] 0 R

Seja @ a amplitude, em radianos, do angulo AOP
D
(cy e ]O, % D
Figura 1

Qual das seguintes expressdes da a area do triangulo [PQR], representado a sombreado, em fungéo
de o ?

A) cosi2a/) (B) sen5‘2a') ©) cosg2a) D) senéZoz)

6. Em C, conjunto dos nimeros complexos, seja z =3 + 4i
Sabe-se que z é uma das raizes de indice 6 de um certo nimero complexo w

Considere, no plano complexo, o poligono cujos vértices sdo as imagens geométricas das raizes de
indice 6 desse numero complexo w

Qual é o perimetro do poligono?

(A) 42 (B) 36 (C) 30 (D) 24
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7. Considere, num referencial o.n. xOy, o quadrado definido pela condigéo

0=x=<4 AN I=y=<5
Qual das condigbes seguintes define a circunferéncia inscrita neste quadrado?
(A) (x—4Y+(y-5y=16
B) (x—4P+(y-57=4
© (x=2P+(y-37=4

D) (x—2)P+(y-3y=16

8. De uma progress&o geométrica (un) monotona crescente, sabe-se que uy =32 e que ug=8192

Qual é o quinto termo da sucessao (un) ?

(A) 64 (B) 128 (C) 256 (D) 512
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GRUPO II

Na resposta aos itens deste grupo, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justificacoes
necessarias.

Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximagéao, apresente sempre o valor exato.

1. Considere nove fichas, indistinguiveis ao tato, numeradas de 1 a 9

1.1.

1.2

Considere duas caixas, U e

Colocam-se as fichas numeradas de 1 a 5 nacaixa U e as fichas numeradas de 6 a 9 na
caixa V

Realiza-se a seguinte experiéncia.

Retira-se, ao acaso, uma ficha da caixa U e retira-se, também ao acaso, uma ficha da caixa V
Sejam A e B os acontecimentos:

A : «A soma dos nimeros das fichas retiradas ¢ igual a 10»

B : «O produto dos nimeros das fichas retiradas é impar»
Determine o valor de P<B|A>, sem aplicar a férmula da probabilidade condicionada.

Na sua resposta:
— explique o significado de P<B|A> no contexto da situagéo descrita;

— indique os casos possiveis, apresentando cada um deles na forma (u,v), em que u designa o

numero da ficha retirada da caixa U e v designa o numero da ficha retirada da caixa V
— indique os casos favoraveis;

— apresente o valor pedido na forma de fragao irredutivel.

Na Figura 2, esta representado um tabuleiro com 16 casas, dispostas em quatro filas horizontais

<A, B,C e D) e em quatro filas verticais <1, 2,3 e 4) 1 2 3 4

Pretende-se dispor as nove fichas (numeradas de 1 a 9) no
tabuleiro, de modo que cada ficha ocupe uma uUnica casa e que B
cada casa ndo seja ocupada por mais do que uma ficha.

De quantas maneiras diferentes é possivel dispor as nove fichas,
de tal forma que as que tém numero par ocupem uma unica fila
horizontal?

Figura 2
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2. Seja © um ndmero real positivo, e seja @ um numero real pertencente ao intervalo ]0, 72'[

Em C, conjunto dos nimeros complexos, considere z = _17"'12 e w=-— x/zi
(pcisﬁ)
Sabe-se que z=w

Determine o valor de 0 e o valorde 6

3. Considere, num referencial o.n. Oxyz, oplano @ definido pela equagéo 3x+2y+4z—-12=0

3.1. Seja C o ponto de coordenadas (2, 1, 4)

Escreva uma equagao vetorial da reta perpendicular ao plano @ que passa no ponto C

3.2. Seja D o ponto de coordenadas (4, 2, 2)

Determine as coordenadas do ponto de intersecgéo da reta OD com o plano «

3.3. Sejam A e B os pontos pertencentes ao plano @, tais que A4 pertence ao semieixo positivo Ox
e B pertence ao semieixo positivo Oy

Seja P um ponto com cota diferente de zero e que pertence ao eixo Oz

Justifique, recorrendo ao produto escalar de vetores, que o dngulo 4APB ¢é agudo.

4. Seja f afungdo, de dominio ]—g,+00[, definida por

2+senx se — L <x<0
f(x)=4 cosx 2
x—Inx se x>0

Resolva os itens 4.1. e 4.2. recorrendo a métodos analiticos, sem utilizar a calculadora.
4.1. Estude a fungéo f quanto a existéncia de assintota obliqua do seu gréfico.

4.2. Estude a fungdo f quanto & monotonia e quanto a existéncia de extremos relativos, no

_T
>

intervalo

Prova 635.V1/2.2 F. ¢ Pagina 12/ 14



4.3. Seja r areta tangente ao gréafico da fungdo f no ponto de abcissa 1

2

Além do ponto de tangéncia, a reta 7 intersecta o grafico de f em mais dois pontos, 4 e B,

cujas abcissas pertencem ao intervalo

—%, 0[ (considere que o ponto A é o de menor abcissa).

Determine analiticamente a equagao reduzida da reta r e, utilizando a calculadora grafica, obtenha
as abcissas dos pontos 4 e B

Apresente essas abcissas arredondadas as centésimas.

Na sua resposta, reproduza, num referencial, o grafico da fungédo ou os graficos das fungdes que
visualizar na calculadora e que lhe permite(m) resolver o problema.

5. O José e o Anténio sao estudantes de Economia. O José pediu emprestados 600 euros ao Anténio para
comprar um computador, tendo-se comprometido a pagar o empréstimo em prestacdes mensais sujeitas
a um certo juro.

Para encontrarem as condi¢gdes de pagamento do empréstimo, os dois colegas adaptaram uma férmula
que tinham estudado e estabeleceram um contrato.

Nesse contrato, a prestacdo mensal p, em euros, que o José tem de pagar ao Anténio é dada por

p=-90 (x>0)
l—e

em que n é o numero de meses em que 0 empréstimo sera pago e x € a taxa de juro mensal.

Resolva os itens 5.1. e 5.2. recorrendo a métodos analiticos.

Na resolucéo do item 5.1., pode utilizar a calculadora para efetuar eventuais calculos numéricos.

5.1. O José e o Antonio acordaram que a taxa de juro mensal seria 0,3% (x=0,003)

Em quantos meses sera pago o empreéstimo, sabendo-se que o Jose ird pagar uma prestagdo mensal
de 24 euros?

Apresente o resultado arredondado as unidades.

Se, em calculos intermédios, proceder a arredondamentos, conserve, no minimo, cinco casas

decimais.
5.2. Determine liIr(l) 16070_)6’” em funcdo de n, e interprete o resultado no contexto da situagéo
x-0 ]1—e
descrita.

6. Seja g uma fungéo continua, de dominio R, tal que:
e paratodo o nimero real x, (gog)(x)=x

e para um certo numero real a, tem-se g(a)>a+1

Mostre que a equagdo g(x)=x+1 é possivel no intervalo ]a, g(a)[

FIM
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COTAGCOES

Item
Grupo .
Cotagéo (em pontos)
| 1.a8.
8 x 5 pontos 40
- 11. | 1.2. | 2. 31. | 3.2. | 33. | 41. | 42. | 43. | 51. | 5.2. | 6.
15 15 15 5 15 10 15 15 15 15 15 10 160
TOTAL 200
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CRITERIOS GERAIS DE CLASSIFICAGAO

A classificagéo a atribuir a cada resposta resulta da aplicagao dos critérios gerais e dos critérios especificos
apresentados para cada item e é expressa por um numero inteiro.

A auséncia de indicagao inequivoca da versao da prova implica a classificagdo com zero pontos das respostas
aos itens de escolha multipla.

As respostas ilegiveis ou que ndo possam ser claramente identificadas séo classificadas com zero pontos.

Em caso de omissdo ou de engano na identificagcdo de uma resposta, esta pode ser classificada se for
possivel identificar inequivocamente o item a que diz respeito.

Se for apresentada mais do que uma resposta ao mesmo item, s6 é classificada a resposta que surgir em
primeiro lugar.

Itens de selegao

Nos itens de escolha multipla, a cotagdo do item s6 € atribuida as respostas que apresentem de forma
inequivoca a opgao correta. Todas as outras respostas sao classificadas com zero pontos.

Nas respostas aos itens de escolha multipla, a transcricdo do texto da opgado escolhida € considerada
equivalente a indicagao da letra correspondente.

Itens de construcgao

Nos itens de resposta restrita e de resposta extensa, os critérios de classificagdo apresentam-se organizados
por niveis de desempenho ou por etapas. A cada nivel de desempenho e a cada etapa corresponde uma dada
pontuagao.

A classificagdo das respostas aos itens cujos critérios se apresentam organizados por niveis de desempenho
resulta da pontuacao do nivel de desempenho em que forem enquadradas e da aplicagao dos critérios de
desvalorizacao definidos para situagbes especificas.

A classificacao das respostas aos itens cujos critérios se apresentam organizados por etapas resulta da soma
das pontuagbes atribuidas as etapas apresentadas e da aplicagédo dos critérios de desvalorizagao definidos
para situacgdes especificas.

Nas respostas classificadas por niveis de desempenho, se permanecerem duvidas quanto ao nivel a atribuir,
deve optar-se pelo nivel mais elevado de entre os dois tidos em consideragdo. Qualquer resposta que nao
atinja o nivel 1 de desempenho é classificada com zero pontos.

A classificagdo das respostas aos itens que envolvam a produgéo de um texto tem em conta a organizagéo
dos conteudos e a utilizagdo adequada de vocabulario especifico da Matematica.

As respostas que ndo apresentem exatamente os mesmos termos ou expressdes constantes dos critérios
especificos de classificagdo sdo classificadas em igualdade de circunstancias com aquelas que os
apresentem, desde que o seu conteudo seja cientificamente valido, adequado ao solicitado e enquadrado
pelos documentos curriculares de referéncia.

A classificagao das respostas aos itens que envolvam o uso obrigatério das potencialidades graficas da
calculadora tem em conta a apresentagéo, num referencial, do grafico da fung&o ou dos graficos das fungdes
visualizados, devidamente identificados.
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No quadro seguinte, apresentam-se os critérios de

classificagdo a aplicar, em situagbes especificas, as

respostas aos itens de resposta restrita e de resposta extensa que envolvam calculos ou justificacdes.

Situagao

Classificagao

1. Utilizagdo de processos de resolugdo que nao estao
previstos no critério especifico de classificagao.

E aceite qualquer processo de resolucdo cientificamente
correto, desde que enquadrado pelo programa da disciplina
(ver nota 1). O critério especifico é adaptado ao processo
de resolugao apresentado.

. Utilizagdo de processos de resolucdo que nao
respeitem as instrugbes dadas [exemplos: «sem
recorrer a calculadora grafica», «recorrendo a métodos
analiticos, sem utilizar a calculadora»].

A etapa em que a instrugéo néo é respeitada e todas as
etapas subsequentes que dela dependam s&o pontuadas
com zero pontos.

. Apresentagdo apenas do resultado final quando é
pedida a apresentagao de calculos ou justificagdes.

Aresposta é classificada com zero pontos.

. Auséncia de apresentacdo de calculos ou de
justificagbes necessarios a resolugao de uma etapa.

A etapa é pontuada com zero pontos.

. Auséncia de apresentagao explicita de uma etapa que
nao envolva calculos ou justificacdes.

Se a resolucédo apresentada permitir perceber inequivo-
camente que a etapa foi percorrida, esta é pontuada com
a pontuacéo prevista.

Caso contrario, a etapa € pontuada com zero pontos, bem
como todas as etapas subsequentes que dela dependam.

. Transcrigao incorreta de dados do enunciado que nédo
altere o que se pretende avaliar com o item.

Se a dificuldade da resolugdo do item ndo diminuir, é
subtraido um ponto a soma das pontuagdes atribuidas.
Se a dificuldade da resolugdo do item diminuir, o item é
classificado do modo seguinte:

— nas etapas em que a dificuldade da resolugdo diminuir, a
pontuagdo maxima a atribuir € a parte inteira de metade
da pontuagéo prevista;

—nas etapas em que a dificuldade da resolugdo nao
diminuir, estas sdo pontuadas de acordo com os critérios
especificos de classificagao.

7. Transcrigao incorreta de um ndmero ou de um sinal na
resolugéo de uma etapa.

Se a dificuldade da resolugdo da etapa nao diminuir, é
subtraido um ponto a pontuagéao da etapa.

Se a dificuldade da resolucdo da etapa diminuir, a
pontuagéo maxima a atribuir a essa etapa € a parte inteira
de metade da pontuacao prevista.

As etapas subsequentes sdo pontuadas de acordo com
os efeitos do erro cometido (ver nota 2).

8. Ocorréncia de um erro ocasional num calculo, na
resolucdo de uma etapa.

E subtraido um ponto a pontuacdo da etapa em que o erro
ocorre.

As etapas subsequentes sdo pontuadas de acordo com os
efeitos do erro cometido (ver nota 2).

. Ocorréncia de um erro que revela desconhecimento de
conceitos, de regras ou de propriedades, na resolugéo
de uma etapa.

A pontuagdo maxima a atribuir a essa etapa € a parte
inteira de metade da pontuagéao prevista.

As etapas subsequentes sdo pontuadas de acordo com os
efeitos do erro cometido (ver nota 2).

10. Resolugao incompleta de uma etapa.

Se a resolugdo da etapa faltar apenas a passagem final, é
subtraido um ponto a pontuagao da etapa; caso contrario, a
pontuagéo maxima a atribuir € a parte inteira de metade da
pontuacgao prevista.
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Situagao

Classificagao

1.

Apresentacdo de calculos intermédios com um
numero de casas decimais diferente do solicitado ou
apresentagado de um arredondamento incorreto.

E subtraido um ponto & soma das pontuacdes atribuidas,
salvo se houver indicagdo em contrario no critério
especifico de classificagao.

12.

Apresentagédo do resultado final que ndo respeita a
forma solicitada [exemplo: é pedido o resultado na
forma de fracdo, e a resposta apresenta-se na forma
decimal].

E subtraido um ponto & pontuacéo da etapa correspondente
a apresentagao do resultado final.

13.

Utilizagao de valores exatos nos calculos intermédios
e apresentagdo do resultado final com aproximagao
quando deveria ter sido apresentado o valor exato.

E subtraido um ponto & pontuac&o da etapa correspondente
a apresentagao do resultado final.

14.

Utilizagéo de valores aproximados numa etapa quando
deveriam ter sido usados valores exatos.

A pontuagéo maxima a atribuir a essa etapa, bem como a
cada uma das etapas subsequentes que dela dependam,
€ a parte inteira de metade da pontuagao prevista.

15.

Apresentacdo do resultado final com um numero de
casas decimais diferente do solicitado, ou apresentacao
do resultado final incorretamente arredondado.

E subtraido um ponto & pontuagéo da etapa correspondente
a apresentagao do resultado final.

16.

Omissdo da unidade de medida na apresentagdo do
resultado final.

A etapa relativa a apresentagdo do resultado final é
pontuada com a pontuagao prevista.

17.

Apresentacdo de elementos em excesso face ao
solicitado.

Se os elementos em excesso ndo afetarem a caracterizacdo
do desempenho, a classificagéo a atribuir a resposta nao
é desvalorizada.

Se os elementos em excesso afetarem a caracterizagdo
do desempenho, sédo subtraidos dois pontos a soma das
pontuacgdes atribuidas, salvo se houver indicagdo em
contrario no critério especifico de classificagao.

18.

Utilizagdo de simbologias ou de expressdes inequivo-
camente incorretas do ponto de vista formal.

E subtraido um ponto & soma das pontuagdes atribuidas,
exceto:

—se as incorregbes ocorrerem apenas em etapas ja
pontuadas com zero pontos;

—nos casos de uso do simbolo de igualdade em que, em
rigor, deveria ter sido usado o simbolo de igualdade
aproximada.

Nota 1 — Atitulo de exemplo, faz-se notar que n&do séo aceites processos de resolugdo que envolvam a aplicagao da regra
de Cauchy, da regra de L’'Hopital ou de resultados da teoria de matrizes.

Nota 2 — Se a dificuldade da resolugdo das etapas subsequentes nido diminuir, estas sdo pontuadas de acordo com
os critérios especificos de classificacdo; se a dificuldade da resolugdo das etapas subsequentes diminuir, a
pontuacao maxima a atribuir a cada uma delas é a parte inteira de metade da pontuacgao prevista.
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CRITERIOS ESPECIFICOS DE CLASSIFICACAO

GRUPO 1
1. @8, (8 X 5 PONLOS)...eeiieiiiiiiiie i
Chave:
Itens 1 2 3 4 5 6 7 8
Versao 1 A (o8 B A D C (o8
Versao 2 B B A C
GRUPO 11

1.2,

Explicar o significado de P(B\A) no contexto da situagdo descrita (P<B|A>

€ a probabilidade de o produto dos numeros das fichas retiradas ser impar,
sabendo que a sua soma € igual a 10) .............................................................. 5 pontos

Indicar os casos possiveis, na forma pedida <(1, 9),(2,8),(3,7)e (4, 6)) ... 4 pontos

Indicar os casos favoraveis <(1, 9)e (3, 7)) ..................................................... 4 pontos

Apresentar o valor pedido (%) .......................................................................... 2 pontos

Apresentar a expressdo 4 x4!x 245 (ou outra expressio equivalente, que

utilize a simbologia da combinatéria) (ver nota 1) ...........ccocceeiiiiiiiiiiiieee e, 14 pontos
Obter o valor pedido (9123 840) (Ver nota2) ..........ccccocoooeeeeveeeeeieeeeeeennnn. 1 ponto
Notas:

1. Aexpressdo 4 X 41X 24, & o produto das expressoes 4, 4! e '*45. Por cada

expressao conceptualmente incorreta ou ndo apresentada, sdo descontados
7 pontos. Também sado descontados 7 pontos caso seja considerada, uma ou mais
vezes, uma operagao diferente da multiplicacdo. Se, por aplicagdo deste critério, o
valor obtido for negativo, esta etapa é pontuada com 0 pontos.

2. A pontuagéo relativa a esta etapa s6 ¢é atribuida se a etapa anterior ndo tiverem sido
atribuidos 0 pontos.

40 pontos

15 pontos

15 pontos
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Este item pode ser resolvido por, pelo menos, dois processos.

1.° Processo

Escrever —1 +i na forma trigonometrica ...........cceeceeeeeieceeeeeeee e 1 ponto
. \2 .

Escrever <,0c1s6> = 02CIS(20) e 2 pontos

Indicar o médulo de z, emfuNGAO A€ O ..ooveviiiiiiiiiieeee e 1 ponto

Escrever um argumento de z, emfung@ode @ .......ococoooveveveeeveeeceeeeeeeeen. 2 pontos

Escrever —v 2 i na forma trigonometrica ............ccecveeeieierieieieseee e 1 ponto

Concluir que L% =/2 A %T” -20 = 37” +2kr, k€Z (ou equivalente) ....... 2 pontos
0

Obter o valorde o (1 ) ......................................................................................... 1 ponto

Resolver a condigéo %T -20= 37” +2kr, k€7 (ou uma condigéo

equivalente), em ordem @ @ ........cooiieeeeeeeeeeeeeee e 2 pontos

: St
Obter o valorde # pertencente ao intervalo 0, [ 3 ) N 3 pontos

2.° Processo

. 2 .
Escrever <001SH> na forma algébrica .........ccooiiiiii i 3 pontos
Escrever z naforma algébriCa .........ccuveiiiiiiieeiiiiciee e 4 pontos

Escrever a condi¢ao
sen(26) —cos(26)

=0 A
02

cos (2 H)erzsen(29) =— \/E ............................. 1 ponto

Escrever a condi¢ao

005(29)"'253n(20) —— /2 comkeZ e fec ]O,;z[ .. 2 pontos
0

29:%+k7r A

Escrever a condi¢ao

((9:7TV9:57T> A cos(2¢9)+sen(26’):_ﬁ 2 pontos

3 3 07 V2

Obter o valorde € e ovalorde o <H = 5?7? e 0= 1) ..................................... 3 pontos
Escrever as coordenadas de um vetor diretor da reta pedida .........ccccceeveeeennnn. 2 pontos

Escrever uma equacéo vetorial da reta pedida
((x,y,z) =(2,1,4)+k(3,2,4), k€ R ou outra equagao vetorial equivalente> 3 pontos

Nota — Seforapresentadaapenasaequagéo (x, y,z)=(2,1,4) + k(3,2,4), k€ R

(ou outra equacao vetorial equivalente), a pontuacéo a atribuir a resposta é
5 pontos.

15 pontos

5 pontos
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3.3.

Este item pode ser resolvido por, pelo menos, dois processos.

1.° Processo (recorrendo a uma condigdo cartesiana da reta OD )

Escrever OD = (4,2, 2) oo, 1 ponto

Escrever uma condigao cartesiana da reta OD (por exemplo, Z:%/:;) 5 pontos
3x+2y+4z-12=0

Escreverosistema 1 x _ y _ z (ou equivalente) ...........ccccuennee 3 pontos
4 2 2

RESOIVEr 0 SISTEMA ..o s 5 pontos

Indicar as coordenadas do ponto de intersecgdo ((2, 1, 1)) ............................. 1 ponto

2.° Processo (recorrendo a uma equagao vetorial da reta OD )

ESCEVEr OD = (4,2,2) cooveeeoeeeeeeeeeeoeeeeeeeoeeeeeeeeeseeeeeeeseeeeeeee s s e evasttene e 1 ponto
Escrever uma equagéo vetorial da reta OD

<(x,y,z) =k(4,2,2), k€ R ou outra equagso vetorial equivalente) ............... 3 pontos

Escrever as coordenadas de um ponto genérico da reta OD, em fungao
E K e 2 pontos

Obter uma equagado na variavel k, substituindo x, y e z na equagéo do

plano @ pelas coordenadas de um ponto genérico dareta OD .................... 4 pontos
Obter 0 Valor de & ...c.ocvvouiieieeieeeeeeee ettt e 2 pontos
Obter as coordenadas do ponto de intersecgao ((2, 1, 1)) ............................... 3 pontos

Seja z a cota do ponto P

Escrever P(0,0,2) (VEF NOA) .........coovvveeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e 2 pontos
Determinar as coordenadas do PONtO A ....c.couveueeieeeeeeee e 1 ponto
Determinar as coordenadas do ponto B .......coeceiiieeieeeeee e 1 ponto
Determinar as coordenadas do vetor ﬁ em funcdo de z (ver nota) ........... 1 ponto
Determinar as coordenadas do vetor ﬁ em funcdo de z (ver nota) ........... 1 ponto
Calcular PA . PB (22) (VI NOA) w.oovveeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e eeeseeeeeee 1 ponto

Concluir o pretendido (referir que a conclusao resulta do facto de o produto escalar
SEr POSItiVO) (VEF NOLA) ...oooiiiiiiiieiiiiiie e e e e eneee e e e 3 pontos

Nota — Se for apresentada uma concretizagéo para a cota do ponto P, a pontuagéo a
atribuir nesta etapa é 0 pontos.

15 pontos

10 pontos
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4.2.

Determinar lim M .................................................................................... 8 pontos
X—+00 X
) X . _
Escrever lim M = lim x=lnx 1 ponto
X—-+oo X X —+00 X
Escrever lim x—lnx _ lim <1 — lnx> ............................ 3 pontos
X —+00 X X —+00 X
Escrever lim (l - lnx> =1- lim Inx 2 pontos
X — 400 X xX—4o00 X
Reconhecer que lim Inx _ O e 1 ponto
X—+o00 X
. X
Obter o valorde lim M (1) ......................................... 1 ponto
X —+00 X
Determinar 1M (X)) = X)  coorrreieeeeeeeee e 4 pontos
X —+o0
Escrever lim (f(x)—x)= lim (x—Inx—x) .o 1 ponto
X —+o0 X —+o0
Escrever lim (x—Inx—x)= lim (=Inx) ... 1 ponto
X —+o0 X =+
Obterovalorde lim (f(x)—x) (—00) .iriionniciniiinnn. 2 pontos
X —+00
Concluir que o gréfico da fungdo f nao tem assintota obliqua ............cccceceneee. 3 pontos
Nota — Se for evidente a intencéo de determinar  lim Lx) a classificagao a atribuir

X —=>—00
a resposta é desvalorizada em 2 pontos. Se, por aplicagéo deste critério, o valor
obtido for negativo, a resposta é classificada com 0 pontos.

Determinar f”(x) em ]—%, 0[ (VEr Nota 1) ...ococoovoeeeieieeeeeeeeeeeeeeeee s 4 pontos
Determinar o zerode f' em ]—%, 0[ ............................................................. 5 pontos
Escrever /(X)) =0 s 1 ponto
Obter o zerode [’ em ]—%, 0[ ............................................... 4 pontos
Estudar a fungdo f quanto & monotonia, no intervalo ]—g, 0[ ........................ 6 pontos

Apresentar um quadro de sinal de /' e de monotonia de f’
(ou equivalente) (vernotas 2 € 3) .....cccceevvveeiiiiiiiieee e, 5 pontos

Concluir que a fungdo tem um minimo para x =—-"2- ................ 1 ponto

15 pontos

15 pontos
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4.3.

5.1.

Notas:

1. Se for evidente a intengao de determinar a expressao da derivada da fungao, a pontuagéo minima
a atribuir nesta etapa é 1 ponto.

2. Se, na primeira linha do quadro, a resposta apresentar —oco, em vez de —%, a pontuagéo
a atribuir nesta etapa é desvalorizada em 1 ponto.

3. Se, na primeira linha do quadro, a resposta apresentar +oo, em vez de 0, a pontuagéo a atribuir
nesta etapa é desvalorizada em 2 pontos.

4. Se for utilizada a expressdo x —Inx, a pontuacdo maxima a atribuir a resposta é 2 pontos
(1 ponto pela intengdo de calcular f'(x) e 1 ponto pela intengdo de resolver a equagao

f'(x)=0)

Determinar f'(x) em [0, +00] .ovoveririeieieeeeee s 2 pontos
Obter f'(%) ...................................................................................................... 1 ponto
Obter f<15> ...................................................................................................... 1 ponto
Escrever a equacao reduzida dareta 7 .....ccccooeeeeeiiiiiiii 2 pontos

Reproduzir o(s) grafico(s) da(s) funcao(des) visualizado(s) na calculadora

que permite(m) resolver o problema (ver nota) ... 5 pontos
Apresentar a abcissa do ponto A (=1,19) .ot 2 pontos
Apresentar a abcissa do ponto B (—0,17) oo, 2 pontos

Nota — Se néo for apresentado o referencial, a pontuagédo a atribuir nesta etapa é
desvalorizada em 1 ponto.

Equacionar 0 problema .........oooiiiiiiiiiii e ————— 3 pontos
Resolver a equagio 24 = % ........................................................... 10 pontos
1 — e 0"
Escrever 24— 0000003 24(1 — 00037y =18 .. 2 pontos
1 — 00037
Escrever 24(]—¢=0:003n) =] 8 &1 — 700037 = % ............... 2 pontos
00030 _ L8 _0003n_ 37
Escrever 1—¢ =51 e¢ Rl T 2 pontos
~0,003n _ 37 _ _ _ (37 )
Escrever e T 0,0037n=1In ( 40| e 3 pontos
37 in (31(7)>
Escrever —0,0037 =1n <m> en= 0003 1 ponto
Responder ao problema (26 meses) (Ver NOta) ............ccccocoveveeeveeecueuenenennn. 2 pontos

Nota — Se aresposta for n =~ 20, esta etapa é considerada como cumprida.

15 pontos

15 pontos
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& et Eeeeeeeeeeeeeeeeeeeessssesseeseeeeeeeeesiessssssesesssteeeeeeeiasessstsseseeeeeeeeeseaaaanttttenteettaaeeeeaaaaan—anraatteeaeeeeaeaanannes 15 pontos

Determinar lim 000X e 10 pontos

x—0 ] —

Este limite pode ser determinado por, pelo menos, dois processos.

1.° Processo

600<—y>
600X _ llm n

Escrever lim = lim——— 2 pontos
x=0]1—e™ y=—n .0 J—¢gVY
600(‘%) —600
Escrever lim — L = lim — 2 1 ponto

y=-0 1-¢Y y=0 n(l—ey)

-600y 600 ;.. -V

Escrever lim = Im —— 1 ponto
y—0 n(l1-e?) n o y-01]-e”

Escrever =—Im —- . 2 pontos
y=01-e” no y-0e’—1
Escrever 600 lim — = 600 lim L 2 pontos
y=0e¥—1 n o y-0e¥—1
y
Reconhecer o limite notavel lirr(l) ef-1_ | S 1 ponto
X —
Obter o valor de lim 600x ( 600 ) ................................... 1 ponto
x=0]—e™ ™ n
2.° Processo
Escrever lim 600x __ lim 600x 2 pontos
x—-01]1-— e_nx x-=0 1 _ L
enx
Escrever lim _600x lim _600x 1 ponto
x=0_ 1 x-0 ™1
e e
600@)
Escrever lim _600x  _ Im ———% e, 2 pontos
x=0 ™M —] y=m y-0 er-]
e™ e’
600(%) ,
Escrever lim — 600 m —C— . 2 pontos
y=0 e¥V-1 noy-0e¥-1
e’ y
. , . et -1
Reconhecer o limite notavel hn% =1 1 ponto
X —
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Obter o valor de lim

................................... 2 pontos
x=01—-e” P

600x < 600 )

nx

Interpretar o resultado no contexto da situagdo descrita (Quando a taxa de juro
tende para zero, a prestacédo mensal tende para o quociente entre o valor do
empréstimo e o nimero de prestagdes MEeNSAIS) ......ccceeevviiviieeeiiiiieeeeeiieee s 5 pontos

.................................................................................................................................................... 10 pontos
Referir que, em [a, g(a)], a fungdo A, definida por h(x)=g(x)—x—1,
€ continua (VEr NOtAasS 1 € 2) ... 1 ponto
DEterMINAr /1(d) .ot 1 ponto
Determinar h<g(a)> ............................................................................................. 2 pontos
Referir qUE 71(a) = 0 oo 1 ponto
Justificar que h(g(a)) S V=Y 1 Te ] T ) T 3 pontos
Evocar o teorema de Bolzano para concluir que a fungéo 4 tem pelo menos um
zero em ]a, g(a)[ ................................................................................................. 1 ponto
(0701 a1 [¥] 1 o o] =1 £=1 5 Lo 1o o T o S SRR 1 ponto
Notas:
1. Se apenas for referido que a fungdo / é continua, esta etapa é considerada como
cumprida.
2. Se for referido que a fungé@o /4 é continua em ]a, g(a)[, a pontuagao a atribuir nesta
etapa é 0 pontos.
3. Se apenas for referido que h(g(a)) <0, sem qualquer justificagdo, a pontuagdo
a atribuir nesta etapa é 0 pontos.
COTAGOES
Item
Grupo .
Cotagéo (em pontos)
g 1.a8.
8 x 5 pontos 40
il 11. | 1.2, 2. 31. | 3.2. | 33. | 41. | 42. | 43. | 51. | 5.2. 6.
15 15 15 5 15 10 15 15 15 15 15 10 160
TOTAL 200
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